
 
Olimpiada de matematicǎ, etapa localǎ, Caraş-Severin, 13.02.2010 
 

Clasa a X a 
 
 
1. a) Determinaţi partea întreagă a numărului 2 5log 5 log 8a   ; 

b) Rezolvaţi ecuaţia:    3log 51 1 .x x    
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      2.Trei numere complexe , ,a b c  se numesc fraţi dacă a b c abc   . Arătaţi că : 

a.  există trei fraţi nenuli ; 
b. dacă unul dintre fraţi este 0, atunci imaginile geometrice ale celor trei fraţi 

sunt puncte coliniare ; 
c. cel puţin unul dintre fraţi are modulul strict mai mic decât 2 .  

 Prelucrare după Ionel Tudor, RMT 1/2009 
 

3. Sǎ se arate că : 
a) nu există funcţii strict monotone :f    cu proprietatea cǎ  
                            ( ( ))  , 0,1 ;f f x x x    
b) nu există funcţii injective :f    cu proprietatea că  
                          ( ( ))  , ;f f x x x    
c) există funcţii bijective :f    cu proprietatea că  

                         3( ( ))  , .
4

xf f x x
    

Prelucrare GM 3 / 2004 
 

                 . 
4. Sǎ se determine cel mai mic număr natural m pentru care 
                           84 23 3 3 ... 3   ,  .n m n         

 
Notă: Toate subiectele sunt obligatorii. 
          Timp de lucru: 3 ore 
          Fiecare problemă se punctează cu  7 puncte.                            

                           


